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PRZEKSZTALCENIA ALGEBRAICZNE
Zadanie 1. Liczby z,y > 1 spelniaja réwnanie ¥ + y¥ = 2% + y*. Udowodnij, ze x = y.

Zadanie 2. Niech a, b, c bedg niezerowymi liczbami rzeczywistymi takimi ze % + % + % = ﬁ. Udowodnij, ze
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Zadanie 3. Niech a, b, c € Q speliaja ab+ bc+ ca = 1. Udowodnij, ze liczba (1+a?)(1+b%)(1+ ¢?) jest kwadratem
liczby wymiernej.
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Zadanie 4. Parami nieprzeciwne liczby a, b, ¢ spelniajg rownosé¢ %= + 7 + 555 = 1. Udowodnij, ze 7 + 7 +
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Zadanie 5. Dane sa liczby rzeczywiste x, y, z spelniajace ittt =1 e Tom T = 0 Znajdz
T+y+z.

Zadanie 6. Dane sg liczby rzeczywiste a, b i ¢ spetniajace réwnosci
a2+ +cP+abc=5 oraz a+b+c=3.
Wykaz, ze co najmniej jedna z liczb a, b, ¢ jest rowna 2 .

Zadanie 7. ZnajdZ wszystkie pary liczb catkowitych dodatnich (z,y) takie, ze xty + xy* — 423 — 49® + 23y3 —
3x2y? — 4xy jest liczbg pierwsza.
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Zadanie 9. Liczby wymierne a i b spelniaja réwnanie a3b + ab® + 2a2b? + 2a + 2b + 1 = 0. Udowodnij, ze 1 — ab
jest kwadratem liczby wymiernej.

Zadanie 8. Niech f(z) =

2
42 + 2

Zadanie 10. Udowodnij ze liczba
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jest wymierna.

Zadanie 11. Dane sg liczby rzeczywiste z,y takie ze x # 0, y # 0, xy + 1 # 0 oraz z + y # 0. Zalézmy ze liczby

z + % +y+ % iz3+ 1—13 +y3 + y% sa wymierne. Udowodnij ze liczba x2 + 9%2 +y? + y% tez jest wymierna.



Zadanie 12. Niech a, b, ¢, d beda dodatnimi liczbami calkowitymi takimi ze
ad = b* + be + c*

Udowodnié, ze a? + b + ¢ + d? jest liczba zlozona.
Zadanie 13. Liczby wymierne a i b spelniaja warunek

a® + 4a%b = 4a® + b*
Udowodnij, ze v/a jest liczba wymierna.
Zadanie 14. Udowodnij, ze liczba 5123 + 6753 + 7203 jest zlozona.
Zadanie 15. Liczby rzeczywiste a, b, ¢, d spelniajg réwnania

abc—d=1, bed—a=2, cda—b=3, dab—c= —6.

Udowodnij, ze a +b+c+d # 0.



